课时训练　函数及其表示
A组　基础达标
一、选择题
1．下列各组函数中，表示同一函数的是(　　)

A．f(x)＝x，g(x)＝(eq \r(x))2
B．f(x)＝x2，g(x)＝(x＋1)2
C．f(x)＝eq \r(x2)，g(x)＝|x|

D．f(x)＝0，g(x)＝eq \r(x－1)＋eq \r(1－x)
C　[在A中，定义域不同，在B中，解析式不同，在D中，定义域不同．]　

2．函数f(x)＝eq \f(\r(4－x2),lgx＋1)的定义域为(　　) 

A．[－2,0)∪(0,2]　　　　
B．(－1,0)∪(0,2]

C．[－2,2]
D．(－1,2]

B　[由题意得eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(4－x2≥0,lgx＋1≠0，,x＋1＞0))解得－1＜x＜0或0＜x≤2，故选B.]
3．已知f(x)是一次函数，且f[f(x)]＝x＋2，则f(x)＝(　　)

A．x＋1　　　
B．2x－1

C．－x＋1　　　
D．x＋1或－x－1

A　[设f(x)＝kx＋b，则由f[f(x)]＝x＋2，可得k(kx＋b)＋b＝x＋2，即k2x＋kb＋b＝x＋2，∴k2＝1，kb＋b＝2，解得k＝1，b＝1，则f(x)＝x＋1.故选A．]　

4．下列函数中，其定义域和值域分别与函数y＝10lg x的定义域和值域相同的是(　　)

A．y＝x
B．y＝lg x
C．y＝2x
D．y＝eq \f(1,\r(x))
D　[函数y＝10lg x的定义域与值域均为(0，＋∞)．

函数y＝x的定义域与值域均为(－∞，＋∞)．

函数y＝lg x的定义域为(0，＋∞)，值域为(－∞，＋∞)．

函数y＝2x的定义域为(－∞，＋∞)，值域为(0，＋∞)．

函数y＝eq \f(1,\r(x))的定义域与值域均为(0，＋∞)．故选D.]
5．已知函数f(x)＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(2x－1－2，x≤1，,－log2x＋1，x＞1，))且f(a)＝－3，则f(6－a)＝(　　)

A．－eq \f(7,4)
B．－eq \f(5,4)
C．－eq \f(3,4)
D．－eq \f(1,4)
A　[由于f(a)＝－3，

①若a≤1，则2a－1－2＝－3，整理得2a－1＝－1.

由于2x>0，所以2a－1＝－1无解；

②若a>1，则－log2(a＋1)＝－3，解得a＋1＝8，a＝7，

所以f(6－a)＝f(－1)＝2－1－1－2＝－eq \f(7,4).

综上所述，f(6－a)＝－eq \f(7,4).故选A．]
二、填空题
6．已知函数f(x)＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(2cosπ x，x≤0,fx－1＋1，x＞0))，则feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(4,3)))＝________.

1　[由题意得feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(4,3)))＝feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,3)))＋1＝feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－\f(2,3)))＋1＋1＝2coseq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－\f(2,3)π))＋2＝2×eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－\f(1,2)))＋2＝1.]
7．已知函数y＝f(x2－1)的定义域为[－eq \r(3)，eq \r(3)]，则函数y＝f(x)的定义域为________．

[－1,2]　[∵y＝f(x2－1)的定义域为[－eq \r(3)，eq \r(3)]，

∴x∈[－eq \r(3)，eq \r(3)]，x2－1∈[－1,2]，

∴y＝f(x)的定义域为[－1,2]．]
8．已知f(2x)＝x＋3，若f(a)＝5，则a＝________.

4　[法一：令t＝2x，则t＞0，且x＝log2t，∴f(t)＝log2t＋3，∴f(x)＝log2x＋3，x＞0.则有log2a＋3＝5，解得a＝4.


法二：由x＋3＝5得x＝2，从而a＝22＝4.]
三、解答题
9．已知f(x)是一次函数，且满足3f(x＋1)－2f(x－1)＝2x＋17，求f(x)的解析式．

[解]　设f(x)＝ax＋b(a≠0)，则3f(x＋1)－2f(x－1)＝3ax＋3a＋3b－2ax＋2a－2b＝ax＋5a＋b，

即ax＋5a＋b＝2x＋17不论x为何值都成立，

∴eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(a＝2，,b＋5a＝17，))
解得eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(a＝2，,b＝7，))∴f(x)＝2x＋7.
10．已知f(x)＝x2－1，g(x)＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(x－1，x＞0，,2－x，x＜0.))
(1)求f(g(2))和g(f(2))的值；

(2)求f(g(x))的解析式. [解]　(1)由已知，g(2)＝1，f(2)＝3，

∴f(g(2))＝f(1)＝0，g(f(2))＝g(3)＝2.

(2)当x＞0时，g(x)＝x－1，

故f(g(x))＝(x－1)2－1＝x2－2x；

当x＜0时，g(x)＝2－x，

故f(g(x))＝(2－x)2－1＝x2－4x＋3.

∴f(g(x))＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(x2－2x，x＞0，,x2－4x＋3，x＜0.))
B组　能力提升
1．具有性质：feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,x) ))＝－f(x)的函数，我们称为满足“倒负”变换的函数，下列函数：

①f(x)＝x－eq \f(1,x)；②f(x)＝x＋eq \f(1,x)；③f(x)＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(x，0＜x＜1，,0，x＝1，,－\f(1,x)，x＞1.))其中满足“倒负”变换的函数是(　　)

A．①②
B．①③
C．②③
D．①
B　[对于①，f(x)＝x－eq \f(1,x)，feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,x)))＝eq \f(1,x)－x＝－f(x)，满足；对于②，feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,x)))＝eq \f(1,x)＋x＝f(x)，不满足；对于③，

feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,x)))＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(\f(1,x)，0＜\f(1,x)＜1，,0，\f(1,x)＝1，,－x，\f(1,x)＞1，))
即feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,x)))＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(\f(1,x)，x＞1，,0，x＝1，,－x，0＜x＜1，))故feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,x)))＝－f(x)，满足．

综上可知，满足“倒负”变换的函数是①③.]
2．已知函数f(x)＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(x2＋x，x≥0,－3x，x＜0))，若a[f(a)－f(－a)]＞0，则实数a的取值范围为________．

(－∞，－2)∪(2，＋∞)　[当a＞0时，不等式可化为a(a2＋a－3a)＞0，即a2＋a－3a＞0，即a2－2a＞0，解得a＞2或a＜0(舍去)，当a＜0时，不等式可化为a(－3a－a2＋a)＞0，即－3a－a2＋a＜0，即a2＋2a＞0，解得a＜－2或a＞0(舍去)．综上，实数a的取值范围为(－∞，－2)∪(2，＋∞)．]
3．根据如图2­1­1所示的函数y＝f(x)的图象，写出函数的解析式．
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图2­1­1

[解]　当－3≤x＜－1时，函数y＝f(x)的图象是一条线段(右端点除外)，设f(x)＝ax＋b(a≠0)，将点(－3,1)，(－1，－2)代入，可得f(x)＝－eq \f(3,2)x－eq \f(7,2)；

当－1≤x＜1时，同理可设f(x)＝cx＋d(c≠0)，

将点(－1，－2)，(1,1)代入，可得f(x)＝eq \f(3,2)x－eq \f(1,2)；

当1≤x＜2时，f(x)＝1.

所以f(x)＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(－\f(3,2)x－\f(7,2)，－3≤x＜－1，,\f(3,2)x－\f(1,2)，－1≤x＜1，,1，1≤x＜2.))
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